
（�）右図のように正 � 面体 �
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�
� を ������ として，平

面���に平行な平面 �と 

個の線分��，��，��，��，

��，�� との交点をそれぞ

れ �，�，	，
，�，�とする．

　このとき

�� �� ��

より，����は正 � 角形であるから，�� � � とお

くと

�� � �

また

�	 �� ��，�� �� ��　　 � 　 �	 �� ��

であるから��	�も正 �角形で，�� � �� �より

�	 � �� �

同様にして

�� � 	
 � �� � �，

�	 � 
� � �� � �� �

がいえるから，� を平面 � で切ったときの切り口

の周の長さは

��� ���� �� � �

で，� の値によらない．� は正 � 面体であるから，

他の面に平行な平面で切ったときも同様である．ゆ

えに，� を一つの面と平行な平面で切ったときの切

り口の周の長さは一定である． （証終）

（�）（�）の 角形 ��	
��を �とする．

�において

�� �� ��，�� �� ��，

�� �� �� �� �� �� ��

で，����は正 �角形であるから，

� ��� � � ��� � ���Æ， �� � �� � �

である．同様にして，�の内角がすべて ���Æで，

�
 � 	� � �

であることがいえる．

　いま，�を含む平面上で，�の外部に点 �，�を
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���� � ���� � ��Æ

��	
 � ��
	 � ��Æ

となるようにとって，�直

線 ��，�	 の交点を �，

また � 直線 ��，�
 の

交点を �とすると，直線

��に関する �の対称性

から

���� � ���� � ��Æ

である．一方

� ��	 � ���
 � ���Æ

より，�は四角形 ����に覆われる．また

���� � ���Æ � ���Æ � ���Æ� � ��Æ

で，	� �� ��であるから

�� � 	���� ��Æ � ��� ��Æ

である．同様にして �� � ��� ��Æ であるから，四

角形 ���� は一辺の長さが ��� ��Æ � � の正方形

である．

　ゆえに一辺の長さが �の正方形の穴があいた平面

を � とするとき，正方形 ����を穴の内部に保ち

ながら � の一つの面に平行に � を移動させれば，

� をこの平面 � にふれることなく穴を通過させる

ことができる． （証終）
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